Jednoparametrické podgrupy Lieovy grupy SL(2,R) a jeji ,nepokryti®
exponencialnim zobrazenim

Grupa SL(2, R) je grupa vSech redlnych matic Asyxa, pro které det A = 1, neboli

Az(iZ), ad —bec=1. (1)

1. Urcete maticové jednoparametrické podgrupy této grupy a stopy matic téchto podgrup. (Za 9 bodt)

Ndpovéda: Napiste si obecny tvar matice C' € sl(2, R) a spoctéte pfimo exp tC' v zavislosti na znaménku det C'.

2. Na zékladé vysledku pfedchozi tlohy ukazte, Ze exponenciélni zobrazeni nepokryva celou grupu SL(2, R), a¢ je
tato grupa souvisla. (Za 3 body)

Pozndmka: Lze obecné ukazat, ze pokud je Lieova grupa souvisld a kompaktni (volné feceno Lieova grupa je kompaktni,
pokud jeji parametry nabyvaji koneénych hodnot, napf. grupa SO(n)), pak je tato grupa celd pokryta exponencidlnim
zobrazenim z jeji Lieovy algebry. Grupa SL(2, R) je sice souvisld, avSak neni kompaktni, nebot nap¥. prvek a v matici
(1) mtize nabyvat libovolné velkych hodnot a determinant mize byt stéle roven jedné.



